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Problema I (10 puncte) 

 

Fie 𝑎, 𝑏 şi 𝑐 numere reale şi 𝑀mulţimea matricelor pǎtratice de forma  

𝐴(𝑥, 𝑦) = (
𝑥 + 𝑎𝑦 𝑏𝑦

𝑐𝑦 𝑥 − 𝑎𝑦), cu 𝑥 2 − (𝑎2 + 𝑏𝑐)𝑦2 = 1,  𝑥, 𝑦 ∈ ℝ. 

a) Demonstraţi cǎ (𝑀,⋅) este un grup abelian, unde "  ⋅  " este operaţia de înmulţire matricelor. 

b) Dacǎ 𝑎2 + 𝑏𝑐 = −1, iar (𝑈,⋅) este grupul multiplicativ al numerelor complexe de modul 1, 

atunci demonstraţi cǎ grupul (𝑈,⋅) este izomorf cu grupul (𝑀,⋅). 

 

 

Problema a II-a (10 puncte) 

 

Verificați dacă funcția 𝑓: ℝ ⟶ ℝ definită prin 𝑓(𝑡) = ∫ [𝑥]2𝑑𝑥
𝑡+1

𝑡
 este injectivă. 

([𝑥] reprezintă partea întreagă a numărului real 𝑥). 

 
 

 
 

 

 

 

 

 

 
 

 
 

 

 

1. Fiecare dintre subiecte se rezolvă pe câte o foaie separată. 

2. În cadrul unui subiect, elevul are dreptul să rezolve în orice ordine cerinţele.  

3. Durata probei este de 3 ore din momentul în care s-a terminat distribuirea subiectelor către elevi.  

4. Elevii au dreptul să utilizeze calculatoare de buzunar, dar neprogramabile.  

5. Fiecare subiect se punctează de la 10 la 1 (1 punct din oficiu). Punctajul final reprezintă suma acestora. 

 


